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최적의 이진 부분접속 

복구 부호 생성법
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요   약

본 논문에서는 패리티 검사 행렬에 기반하여 부분

접속수가 2인 이진 부분접속 복구 부호의 생성법을 

제안한다. 제안하는 부호는 항상 최소거리 6을 갖는

다. 이 부호는 부호의 길이와 최소거리가 주어졌을 

때 부분접속수가 2인 부호가 가질 수 있는 최대의 차

원을 갖는다는 관점에서 최적이다.

Key Words : locality, locally repairable codes

ABSTRACT

We propose some binary locally repairable codes 

with locality 2 uising a parity-check matrix. The 

minimum distance of the proposed codes is 6. The 

proposed codes are optimal in the sense of achieving 

the upper bound of dimension for given length, 

minimum distance, and locality. 

Ⅰ. 서  론

분산 저장 시스템은 대용량의 데이터를 네트워크로 

연결된 다수의 저장노드에 분산하여 저장하는 시스템

으로, 노드 장애에 대응하여 데이터를 안정적으로 저

장하기 위해서 다양한 소실 부호가 사용된다
[1]. 

노드의 장애와 복구는 빈번하게 발생하기 때문에 

효율적인 노드 복구를 가능하도록 하는 소실 부호에 

관한 연구가 활발히 이루어지고 있다
[2].

복구 과정의 효율성을 판단할 수 있는 중요한 척도 

중 하나로 부분접속수 (locality)가 사용된다[3]. 부분접

속수는 임의의 노드를 복구하기 위해 접속해야 하는 

최소 노드의 수를 의미한다. 부호의 파라미터가 주어

졌을 때, 부호가 가질 수 있는 최소 거리의 이론적인 

상한계가 제시되었고
[3], 이러한 한계식을 달성하는 최

소거리를 갖는 최적의 부분접속 복구 부호를 생성하

는 방법에 관한 연구가 발표되었다
[4].

부호의 사용에 따른 연산 복잡도를 줄이고 실제 시

스템에 효과적인 적용을 위해 작은 크기의 유한체에

서의 부분접속 복구 부호의 생성이 많은 주목을 받았

다
[5]. 특히, 이진 부분접속 복구 부호에 관한 연구가 

최근 들어 활발히 이루어지고 있다
[6,7].

부분접속 복구 부호는 크기 인 유한체에

서 정의되는 길이 , 차원 , 그리고 부분접속수가 

인 부호라고 하자. 최소거리가 인 부분접속 

복구 부호의 차원 의 유한체의 크기를 고려한 상한

계는 다음과 같이 알려져 있다[8].

≤ ∊  
   (1)

여기서 
 는 길이 이고 최소거리가 인 

부호가 가질 수 있는 최대의 차원의 크기이다.

본 논문에서는 항상 최소거리가 6인 이진 부분접속 

복구 부호의 생성법을 소개한다. 제안하는 부호는 식 

(1)의 상한을 달성함으로써 최적이다.

Ⅱ. 부분접속 복구 부호의 패리티 검사 행렬

 부호 의 부호어가 이라 하

자. 번째 심볼 의 부분접속수가  이하라면 의 

패리티 검사 행렬의 행 공간 (row space)에 번째 열

의 값이 1이고 무게가 이하인 행 벡터가 항상 존

재해야 함을 의미한다.

이러한 사실로부터 다음과 같은 형태의 패리티 검

사 행렬을 갖는 부호가 부분접속수 인 부분접속 복

구 부호가 됨을 쉽게 알 수 있다.
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   


   

표 1. 이진 선형 부호의 최대 차원 
 

Table 1. The maximum possible dimension 
 

of a binary linear  code with    




 









  … 
  … 
⋮ ⋮ ⋱ ⋮
  … 

 

 … 





 (2)

여기서 과 은 모두 길이가 인 행벡

터로 각각 원소가 모두 1인 벡터와 원소가 모두 0인 

벡터를 나타낸다. 그리고 
 ,    ,는 임의의 

정수 에 대해, 크기가  × 인 의 번째 부

행렬을 나타낸다.

이러한 행렬을 패리티 검사 행렬로 갖는 부호는 

   부호가 된다. 위의 행렬 에서 

상위 부행렬 에 의해 부호의 부분접속수가 임이 

보장된다. 

부호의 패리티 검사 행렬 의 임의의 개 이하

의 열벡터가 항상 선형독립이고 어떤 개의 열벡터가 

선형독립이 아니라면 이 부호의 최소거리는   라는 

사실은 잘 알려져 있다. 이 사실로부터 패리티 검사 행

렬이 상위 부행렬 로만 이루어진 경우, 이 부호는 

최소거리가  인 부호가 된다. 하위 부행렬 를 

설계하는 방법에 따라 이 부호의 최소거리가 결정된다.

하나의 부행렬 
 ,   의 모든 개의 열

벡터가 서로 다르게 설계함으로써 최소거리가   

인 부호가 제안되었다[6,7].

Ⅲ. 제안하는 이진 부분접속 복구 부호의 생성

이 장에서는 Ⅱ장의 (2)와 같은 구조를 갖는 패리

티 검사 행렬을 통해 부분접속수가  인 이진 부분

접속 복구 부호를 생성하는 새로운 방법을 제안한다. 

이 부호의 패리티 검사 행렬 는 다음과 같다. 








  … 
  … 
⋮ ⋮ ⋱ ⋮
  … 

 

 … 





 (3)

정리 1. 는  ≥ 인 정수라고 하자. 식 (3)의 행

렬 의 하위 부행렬 가 다음 조건을 만족하면 

를 패리티 검사 행렬로 하는 부호 의 최소거리는 

≥ 이다.

① 의 모든 열벡터가 서로 다르다.

② 임의의 서로 다른 두 부행렬 
 와 

 에 대해, 

네 개의 열벡터

    ≠∊ 

≤ ≠ ≠≤ , 가 선형독립이다.

증명. 패리티 검사 행렬 로부터 선택된 임의의 5

개 이하의 열벡터가 항상 선형독립임을 보임으로써 

정리 1을 증명할 수 있다. 이때 (3)에서 주어진 의 

구조에 의해 홀수 개의 열벡터의 선형조합은 항상 영

이 아닌 벡터가 되므로, 선형독립이다. 따라서 짝수 

개의 열벡터 집합이 항상 선형독립임을 보이면 된다. 

①의 특성으로 인해 임의의 두 개의 열벡터는 항상 선

형독립이다. 이는 최소거리가 ≥ 임을 보장한다.

다음으로 임의의 네 개의 열벡터의 집합을 고려하

자. 하나의 부행렬 
 가 포함되는 세 개의 열벡터를 

하나의 그룹 라고 정의하자. 두 개의 서로 다른 그

룹 와 로부터 각각 두 개의 열벡터를 선택하는 

경우만 고려하면 된다. ②의 특성으로 인해 이렇게 선

택된 네 개의 열벡터가 항상 독립임이 보장된다. 이는 

최소거리가 ≥ 임을 보장한다. 

따라서 부호 의 최소거리는 항상 ≥ 이다. ■

정리 1에서 주어진 두 개의 조건을 만족하는 행렬

을 다음과 같이 생성할 수 있다.

 


















,  


















,
 





















(4)

위의 식 (4)에 주어진 세 개의 행렬 , , 를 

패리티 검사 행렬로 갖는 부호를 각각 , , 라

고 하자.
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그림 1. 부호 간 의 비교
Fig. 1. The values of  versus  of the proposed code 
and the existing LRC with  

   부호 ,   부호 , 그리고 

  부호 는 모두 부분접속수가 2이고 최소

거리가 6인 이진 부분접속 복구 부호이다.

식 (1)의 상한계를 이용하여 생성된 부호가 최적임을 

확인하기 위해, 표 1의 
 를 이용해 세 부호가 

최적임을 확인하였다. 표 1은 [9]를 참조한 것이다. 부

호 은 부분접속수 특성을 고려하지 않더라도 주어진 

길이  와 최소거리   을 갖는 모든 이진 선형 

부호가 가질 수 있는 최대 가능한 차원 
   

를 달성하는 부호이므로 최적이다. 부호 를 식 (1)에 

대입할 경우,   일 때 (1)의 우변이 최소가 되고 이

때의 값이 4이고 의 차원과 같다. 따라서 부호 역

시 최적이다. 부호 을 식 (1)에 대입하면   일 때 

(1)의 우변이 최소가 되고, 부호 의 차원이 이때의 값 

과 같다. 따라서 부호 역시 최적이다.

제안하는 부호의 장점을 알아보기 위해 MTTDL (Mean 

Time To Data Loss)[7]을 이용하였다. [7]의 Proposition 5

를 이용해, 기존의 각 부호의 MTTDL을 구한다. 부호의 안

정성을 평가할 수 있는 척도로, 3회 반복부호의 MTTDL과

의 비교값인 회반복부호의
부분접속복구부호의

를 이용하

였다. MTTDL 및 를 구하는데 필요한 파라미터 및 설정

은 [7]을 따랐다. 그림 1은 기존의 최소거리 4인 부호
[7]와 

본 논문에서 제안하는 최소거리가 6인 부호의 의 그래프

로, 부호의 길이 이 증가함에 따라 감소하는 형태를 보인

다. 기준선으로 3회 반복부호의 인 1을 검정색 실선으로 

함께 표시하였다. 파란색 점선은 부분접속수가 2이고 최소

거리가 4인 부호[7]의  값이고 표식 ○를 갖는 붉은 실선

이 제안하는 부호의 이다. 부호의 길이 이 14 이상이 되

면 [7]의 부호는 3회 반복부호에 비해 MTTDL이 더 작아

지는 반면, 제안하는 부호는 103 이하의 부호길이 까지

는 3회 반복부호보다 큰 MTTDL 값을 갖는다.

Ⅳ. 결  론

본 논문에서는 패리티 검사 행렬에 기반한 부분접

속 복구 부호의 생성법에 대해 소개하였다. 생성된 부

호는 항상 최소거리가 6으로, 기존에 알려진 부호에 

비해 높은 안정성을 보장할 수 있다. 또한 생성된 부

호는 이진부호이므로 복잡도가 낮아 실제 시스템에 

적합하다.
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